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Άσκηση 1

Έστω X1, X2, . . . ανεξάρτητες και ισόνομες τυχαίες μεταβλητές στο φιλτραρισμένο χώρο
πιθανότητας

(Ω,F = 2Ω, {Fn = σ(X1, X2, . . . , Xn)},P)
και

P[X1 = −1] = 1/2 = P[X1 = 1].

Ορίζουμε την στοχαστική διαδικασία {St}t∈T={0,1,2,... } ως

St =

{
0, t = 0,∑n

t=1 Xt, t = 1, 2, . . .

Εξετάστε εάν η Mt = S3
t − 3tSt, t ∈ T είναι martingale.
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Άσκηση 1
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Άσκηση 1
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Άσκηση 2

Έστω η ακόλουθη στοχαστική διαδικασία

Yt = eWt , t ∈ T = [0, 1]

Υπολογίστε την συνδιασπορά των Yt, Ys, για t, s ∈ (0, 1)
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Άσκηση 2
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Άσκηση 3

Έστω η ακόλουθη στοχαστική διαδικασία

Yt = etWt , t ∈ T = [0, 1]

Υπολογίστε την συνδιασπορά των Yt, Ys, για t, s ∈ (0, 1)
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Άσκηση 3
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Άσκηση 4

Υπολογίστε την διασπορά του ακόλουθου ολοκληρώματος κατά Ito

I =

∫ 2π

0

√
WtdWt
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Άσκηση 4
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Άσκηση 4
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Άσκηση 5

Δείξτε ότι η ακόλουθη στοχαστική διαδικασία Bt

Bt =

∫ √
t

0

√
2sdWs

είναι κίνηση Brown.
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Άσκηση 5

11 / 11


	Διάλεξη 7

