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Προσαρμογή της Μακροχρόνιας Τάσης

Yt = Tt + St + Rt, t = 1, . . . ,N

▶ Θέλουμε να προσεγγίσουμε το Yt − Tt

▶ Θα μελετήσουμε τη περίπτωση μακροχρόνιας τάσης που περιγράφεται
ικανοποιητικά από ένα πολυώνυμο p-βαθμού
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Προσαρμογή της Μακροχρόνιας Τάσης

Λήμμα

Έστω το p-βαθμού πολυώνυμο

f(t) = c0 + c1t+ . . . , cptp.

Τότε
∆f(t) = f(t)− f(t− 1)

θα είναι πολυώνυμο με βαθμό το πολύ p− 1
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Εκθετική Εξομάλυνση (Exponential Smoother)

▶ Όταν η χρονολογική σειρά δεν παρουσιάζει εποχικές κυμάνσεις και έντονες
μακροχρόνιες τάσεις, η εξομάλυνση χρησιμοποιείται για τη πρόβλεψη της τιμής
YN+1 γνωρίζοντας τις τιμές της χρονολογικής σειράς για τους χρόνους t = 1, . . . ,N

Έστω η χρονολογική σειρά
{Y1, . . . ,YN}

και σταθερά α ∈ (0, 1)
Ο παρακάτω γραμμικός μετασχηματισμός ονομάζεται εκθετική εξομάλυνση

Y∗
t = αYt + (1− α)Y∗

t−1, t = 2, . . . ,N

όπου Y∗
1 = Y1
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Εκθετική Εξομάλυνση (Exponential Smoother)

Παράδειγμα

{2, 6, 4, 6, 8, 6, 10, 10, 8, 6, 4, 8}, α = 0.75
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Εκθετική Εξομάλυνση (Exponential Smoother)

Y∗
t = α

t−2∑

j=0

(1− α)jYt−j + (1− α)t−1Y1, t = 2, . . . ,N
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Εκθετική Εξομάλυνση (Exponential Smoother)

▶ Θεωρούμε Yt, t = 1, . . . ,N ανεξάρτητες τυχαίες μεταβλητες.
▶ Υποθέτουμε επιπλέων ότι E(Yt) = µ και V(Yt) = σ2 για κάθε t = 1, . . . ,N
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Εκθετική Εξομάλυνση (Exponential Smoother)

▶ Θεωρούμε Yt, t = 1, . . . ανεξάρτητες τυχαίες μεταβλητες.
▶ Υποθέτουμε επιπλέων ότι

E(Yt) = µ1, t = 1, . . . ,N− 1 και E(Yt) = µ2, t ≥ N

.

10 / 11



Εκθετική Εξομάλυνση (Exponential Smoother)

Εάν έχουμε τις τιμές τις χρονολογικής σειράς μέχρι και την χρονική στιγμή t = N
θεωρούμε ως προσέγγιση της μελλοντικής τιμής YN+1 το Y∗

N
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